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niedeterministyczng i semantyke¢ uprawdziwiaczy
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Z szerszej perspektywy filozoficznej niniejszy projekt jest potaczeniem epistemologii matematyki z
filozofia formalna, zwlaszcza zogniskowana wokot paradoksow semantycznych. Dwa z takich paradok-
sow sa kluczowe dla tego projektu: paradoks naiwnej poprawnosci logicznej oraz paradoks dowodliwosci
nieformalnej. Ogdlnie moéwiac, paradoksy te pokazuja, ze pojgcia dowodliwosci nieformalnej 1 naiwnej
poprawnosci logicznej nie sa reprezentowalne w jezyku przedmiotowym bardzo naturalnego systemu
formalnego — arytmetyki formalnej. Polegaja one na skonstruowaniu samoodno$nego zdania, ktore to
poprzez zastosowanie intuicyjnych zasad dla nieformalnej dowodliwosci lub dla naiwnej poprawnosci
logicznej prowadza w teorii do sprzecznosci.

Formalna reprezentacja pojg¢ nieformalnych, ktére sa wazne dla epistemologii matematyki, jest is-
totna i do$¢ ztozona. Z jednej strony, dzigki takim prébom rozumiemy, w jakim stopniu formalne systemy
moga informowac nas o swoich wlasnych cechach. Wiedza o tym, co system “widzi” jako poprawne
w jezyku przedmiotowym jest bardzo pozyteczna. Z drugiej, takie badania nie tylko dostarczaja filo-
zoficznego wgladu w semantycznie pojecia, ale tez pozwalaja bada¢ granice stosowalnosci metod for-
malnych w danym kontekscie.

W tym projekcie badat bgdg pojgcie naiwnej poprawnosci logicznej. Argument przedstawiony w
jezyku potocznym jest naiwnie poprawny logicznie, jezeli prawdziwos¢ przestanek implikuje albo gwaran-
tuje prawdziwos$¢ wniosku ze wzgledu na znaczenie zdan uzytych w argumencie. Aby przezwycig-
zy¢ paradoks naiwnej poprawnosci logicznej, mam zamiar potraktowa¢ naiwng poprawnos¢ logiczna
jako uogdlnienie pojecia dowodliwosci nieformalnej. Dowdd nieformalny jest to powszechnie akcep-
towalne matematyczne uzasadnienie matematycznego twierdzenia. Ostatecznym celem tych badan jest
przezwycigzenie paradoksu naiwnej poprawnosci logicznej poprzez skonstruowanie formalnej teorii bazu-
jacej na filozoficznie ciekawym systemie dowodliwosci nieformalnej, ktory jest niedeterministyczny.
Wedlug tego podejscia, niektore matematyczne zdania sa nieformalnie dowodliwe, niektore nieformalnie
odrzucalne oraz sa takie, ktore nie sa ani dowodliwe ani odrzucalne. W celu modelowania tego formalnie
powstaty logiki BAT i CABAT. Powdd, dla ktérego nie sa one ekstensjonalne, bazuje na obserwacji, ze
alternatywa i1 koniunkcja zdan, ktére nie sa ani dowodliwe, ani odrzucalne, moze mie¢ rozne wartosci
zaleznie od relacji pomigdzy sktadowymi zdaniami. Niestety, system BAT nie jest w pelni rozwinigty.
Stad, gtéwnym technicznym zadaniem jest uogdlnienie tego systemu i adaptacja do naiwnej poprawnosci
logicznej. Glownym za$ zadaniem filozoficznym jest zinterpretowanie wynikéw formalnych oraz wy-
jasnienie doktadnie w jaki sposob naiwna poprawno$¢ logiczna wiaze si¢ z dowodliwoscia nieformalna.



