Gléwnym celem projektu jest badanie struktur kombinatorycznych w kontekécie teoriomnogscio-
wym, topologicznym i w kontekscie analizy funkcjonalnej. Nieco upraszczajgc, mozna powiedziec,
ze w matematyce mamy do czynienia z obiektami dwojakiego rodzaju: definiowalnymi (takimi jak
zbiory borelowskie, czy tez, ogodlnie, zbiory definiowane konkretna formuta) i bardziej ztozonymi,
takimi, ktére nie maja zadnego definiowalnego opisu. Ten podzial znajduje odbicie w strukturze
naszego projektu . Pierwsza jego cze$¢ dotyczy struktur definiowalnych: analitycznych P-ideatow
i przestrzeni Banacha z baza bezwarunkows, natomiast druga - ultrafiltrow, nieosrodkowych prze-
strzeni Banacha i innych obiektéw dalekich od bycia definiowalnymi.

Za obydwiema tymi czesciami stoja bardzo konkretne motywacje. W przypadku pierwszej czesé
jest to silny zwiazek miedzy analitycznymi P-ideatami a przestrzeniami Banacha z bazg bezwarun-
kowa, odkryty przez Borodulina-Nadzieje i Farkasa. To odkrycie daje nadzieje, ze teoria przestrzeni
Banacha dostarczy interesujacych wynikéw strukturalnych i przyktadéw teorii analitycznych P-
ideatow i vice versa. Motywacja stojaca za czes$cia druga to silne przekonanie, ze algebry miarowe
nie byty badane wystarczajaco intensywnie jako zrédto waznych obiektéw kombinatorycznych.

Chcemy badaé zwigzki miedzy kombinatoryka rodzin skoniczonych podzbioréw zbioru liczb na-
turalnych, geometria zwiazanych z nimi przestrzeni Banacha i ztozonoscig analitycznych P-ideatow
generowanych przez bazy tych przestrzeni. W szczegélnosci, chcielibySmy scharakteryzowaé te ro-
dziny zbioréw skoniczonych, ktére indukuja ¢1-nasycone przestrzenie Banacha czy tez przestrzenie
Banacha z wlasno$cia Schura. Chcemy tez badaé¢ idealy indukowane przez rodziny, ktére nie sa
zwarte i zwigzane z nimi kwestie uniwersalnosci.

Planujemy takze analizowaé strukture algebr miarowych z punktu widzenia kombinatoryki,
topologii i forcingu. W szczegélnosci chceieliby$my zbadaé¢ pewne podalgebry algebry miarowej de-
finiowane w terminach przyblizania zbiorami otwarto-domknietymi, uzyé¢ metod wprowadzonych
przez Borodulina-Nadzieje i Sobote do analizy ultrafiltrow w forcingowym rozszerzeniu random i
okresli¢ zwiazek miedzy algebra P(w)/F'in a algebra miarowa.

Bedziemy uzywaé standardowych metod czystej matematyki, polegajacych na prébach dowo-
dzenia lub obalania hipotez, uzywajac wynikéw obecnych juz w literaturze i omawiajac hipotezy i
problemy z innymi matematykami. Te metody moga skierowaé¢ nasze badania w nieoczekiwanym
kierunku. Planujemy uzy¢ narzedzi odkrytych w ostatnich paru latach, by zmierzy¢ sie z pewnymi
znanymi problemami otwartymi i by bada¢ pewne klasyczne obiekty.
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