Szerszy kontekst badawczy

Teoria mnogosci to dzial matematyki badajgcy pojecie nieskoficzonoéci. W obrebie tego kie-
runku badan udalo sie zaré6wno odpowiedzie¢ na wiele pytar podstawowych dotyczacych jego
wlasnej problematyki, jak i znalez¢ wiele zastosowan do innych galezi matematyki. Program
Godla to jeden z najistotniejszych programéw badawczych teorii mnogosci dotyczacy zasad-
niczego zagadnienia tego dziatu: niezaleznosci. Jednym z giéwnych celéw programu Goédla
jest wyznaczenie rdzenia uniwersum teoriomnogosciowego, tj. klasy obiektéw definiowalnych,
ktérych definiowalno$¢ zachowuje sie we wszystkich rozszerzeniach generycznych uniwersum.
W ramach naszego projektu badamy obiekty z rdzenia uniwersum, ktérych definicje opierajg
sie 0 zbiory uniwersalnie Baire’a.

Cele badawcze

W projekcie zamierzamy bada¢ obiekty fagodne w Modelach Wywiedzionych. Model Wywie-
dziony to model Aksjomatu Determinacji otrzymany z liczby kardynalnej bedacej granica liczb
Woodina zawierajacy wszystkie silnie zdeterminowane podzbiory prostej rzeczywistej. Ogol-
nym celem projektu jest klasyfikacja obiektéw tagodnych przy zatoZeniu istnienia wielkich liczb
kardynalnych. Szczegdlnie fascynujaca jest mozliwosé, ze klasa wszystkich obiektéw tagod-
nych sama jest obiektem tagodnym. Wydaje si¢, Ze model zawierajacy taka klase stanowilby
ostateczny mozliwy Model Wywiedziony. Niedawne odkrycia Miiller i Sargsyana dokonane
niezaleznie przy badaniu dwdéch odrebnych kwestii sugeruja, ze systematyczne badanie mo-
deli Askjomatu Determinacji z bogata strukturg ponad ich liczbg Theta jest nie tylko mozliwe,
ale wrecz konieczne, by posungé naprzéd teorie modeli wewnetrznych. To wiasdnie stanowi
gléwny cel naszego projektu.

Metody

Korzystamy z metod deskryptywnej teorii modeli wewnetrznych, dziatu teorii modeli wewnetrz-
nych, w ktérym wykorzystuje sie techniki deskryptywnej teorii mnogosci do konstrukcji skom-
plikowanych modeli wewnetrznych. Scislej rzecz biorgc zamierzamy wykorzysta¢ metody opie-
rajace sie o niedawne przetomowe wyniki Miiller, Sargsyana — Larsona — Wilsona, Sargsyana —
Larsona oraz Sargsyana i Tranga.

Nowatorstwo

Zamierzamy bada¢ modele Aksjomatu Determinacji, ktére nie sa konstruowalne w sensie Godla
powyzej zbioru potegowego liczb rzeczywistych. Pomingwszy niewielka liczbe bardzo niedaw-
nych wynikow jest to zagadnienie kompletnie nie poruszane w literaturze. W zesztym roku Lar-
son iSargsyan uzyli takich modeli by odrzuci¢ starg hipoteze o iterowalnosci pewnych konstruk-
qji ekstenderéow certyfikowanych. To wskazuje, ze zrozumienie wewnetrznej struktury takich
modeli, w wypadku ich pracy wypadku modelu Changa, jest istotne by posunaé naprzéd pro-
gram modelu wewnetrznego. Proponujemy nowatorskg systematyczng analize takich modeli
i spodziewamy sig, Ze ich rozszerzenia forsingowe moga mie¢ ciekawa strukture kombinato-
ryczng. W zwigzku z tym zamierzone wyniki projektu mogtyby potencjalnie by¢ zastosowane
by odrzucié¢ niektére diugo otwarte hipotezy programu modelu wewnetrznego, co doprowadzi-
toby do uzyskania jasniejszego obrazu modeli wewnetrznych z obszaru ekstenderéw krétkich.



