TEORIOMNOGOSCIOWE ASPEKTY SELEKCJI TOPOLOGICZNYCH

Definiujac wlasnos$ci matematyczne, niezbedne sg przyktady obiektéw posiadajacych
te wlasnosci. Jak konstruowaé¢ obiekty posiadajace dana wlasno$¢? Wzglednos¢ w
matematyce. Czy mozliwe jest, ze dwie wlasnosci matematyczne w jednym Swiecie roznia
sie¢ od siebie i jednocze$nie sg takie same w innym? W matematyce kazde stwierdzenie
wydaje si¢ by¢ prawdziwe lub falszywe, ale zdarza sig, ze jest to nierozstrzygalne a fakt ten
mozna udowodni¢. Czy istnieja obiekty posiadajace pewng wlasno$¢, ktérych polaczenie
nie ma tej wlasno$ci? Swiat matematyczny mozna rozszerzyé do wickszego. Czy mozliwe
jest, aby obiekty posiadajace pewna wlasnos¢ w bazowym Swiecie tracily t¢ wlasnos¢ w
wiekszym Swiecie? Istnieje wiele nieskonczonosci a wiele wlasno$ci zwigzanych z najmniejsza
z tych nieskonczonosci zostalo juz zdefiniowanych. Jak przejs¢ do wiekszych
nieskonczonosci?

Projekt dotyczy obiektow bedacymi podzbiorami prostej rzeczywistej oraz selekcji
topologicznych, tzn. pewnych wtasnosci pochodzacych z réznych dziedzin matematyki.
Aktualnie jest to jeden z najbardziej aktywnych kierunkoéw badan czystej matematyki i jej
podstaw. Celem projektu jest udzielenie odpowiedzi na powyzsze pytania, ktdrych
profesjonalne przeformutowania sg gtownymi problemami badawczymi w tej dziedzinie.
Niektore metody, ktore majg by¢ zastosowane do zaatakowania powyzszych probleméw, sg
bardzo dalekie od wyczerpania. Plan zaklada wykorzystanie ich w spos6b kompleksowy. Na
przyktad forsing — narzedzie do udowadniania nierozstrzygalno$ci pewnych problemow —
pozwala na rozszerzanie $wiatdow matematycznych. To potezne narzedzie nowoczesnych badan
nie zostalo jeszcze szeroko uzyte w rozwazanym kontekscie. Jakakolwiek nowa technika
konstrukcji zbioréw z rozwazanymi wiasno$ciami bedzie znaczacym wkladem do teorii — jak
dotad niewiele takich metod jest dostgpnych. Ostatni problem dotyczacy wyzszych
nieskonczonos$ci jest catkowicie nowy. Nalezy sprawdzi¢, jakie sa mozliwe uogolnienia
klasycznych wtasnosci oraz jakie zachodzg zwigzki pomiedzy tymi dwoma kontekstami.

Spodziewane rezultaty projektu przyczynia si¢ do rozwoju teorii selekcji
topologicznych jako takiej. Teoria ta ltaczy rézne galezie matematyki i umozliwia
transportowanie i stosowanie metod kazdej z tych dziedzin w pozostatych. Dlatego tez wptyw
1 znaczenie spodziewanych wynikéw moga by¢ znacznie wigksze niz te sugerowane w opisie
projektu.



